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lew que parceux qui [¢auent defiace qul ejl dans les liures

de Geometrie. car dautant qi'tls contienent plufieurs ve=
zités fort bien demonfirées, iay crewqu’il jémt [uperflus de -

des repeter, & n'ay pas laiff¢ pour cela de m'en feruir.
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CEOMETRIE

LIVRE PREMIER

Des prob/e[mes qwon peut conﬂ‘rmre /dm
b emp@ltr que des cercles ¢ des
~lugnes drostes.

LAY Ou s les Problefmes de Geometrie fe
> ) peuuent facilement reduire atels termes,
.qu'il n’eft befoin paraprés que de connoi-
| F ftre lalongeurde quclqucs lignes droites,
. 59 pourles conftriire,

Bt comme toute ! Arithmetique n’eft compofe, que commee
de quatre ou cing operations, qui font P'Addition, i ig sl
‘Souftrattion, la Mulnphcatxon la Diuifion, &1’ Extra- thmcu.
&ion des racines, qu'on peut prendre pour vne efpece 3¢

rapporte
.de Diuifion : Ainfi n’aton autre chofe a faire en Geo- auxope-
metrie touchant les hgnes qu'on cherche, pour les pre- ?telg::fc de
“parer a eftre connués, que leuren adloufter d’autres ; ou tie.
enofter; Oubienen ayant vne, que ie nommeray I thé
pourla rapporterd autant mieux aux nombres , & qui
peutordinairement eftre prife a difcretion ,puisen ayant
encore'denx autres, en trouuer viie quatrlefme qui foit
‘al'vne de ces déux,comme Pautre eft aLvnité, ce quieft

le mefme que laMultlphcatlon oubien en trouyer yne
.quatriefme, quifoital'viede cesdeus , Cothite Tvaite

Pp . eft




208 La GeEomETRIE. : 1
eft al'autre, ce qui eft le mefme que la Divifion, ou enfin =~
trouuervne,ou deux ,ou plufieurs moyennes proportion-
nelles entre l'vnité, & quelque autre ligne ; ce qui eftle
mefme que tirer la racine quarrée, on cubique,&c. Etie .
ne craindray pas d’introduire ces termes d’Arithmeti-
que en la Geometrie , affin de me rendre plus intel-
ligibile, : ;
it . : Soit par exemple N
\E ~ ABlvnité, & qu'il fail-
le multiplier BD par ;
BC,ie n’éy quaioindre 1
les poins A & C, puisti- 1

a Multi-

rer DE paralleleaCA,

s & BEeft le produitde
Tk cete Multiplication,

La Divi- Qubiens’il faut divifer, BE par BD, ayant joint les

fien, poins E & D, ie tire A C parallele a D E,&BCeftle "

l’ExttaaPrp auit de F,e“? dilliﬁ()ﬂ-_ f1oi

&iondela . . ' - Ous'il faut tirer la racine-

poria quarrée de GH, ie luy ad-

Jloufte-en ligne droite F G,

e -~} quieftl'vnite, & divifant FH

S oy s H en deux parties efgales au

: point K, du centre K ie tire

le cercle FIH, puis eflenant du point G vne ligne droite

infques a- 1,2 angles droits fur EH, c’eft G1 laracing

cherchée. Ienedisrienicydelaracine cubique, ny des

autres, 2 caufe quei'en parleray plus commodement cy

aprés.
Commé - :

on peac- - Mais founent onn’a pas befoin dé tracer ainfi ces b
gue .

¢ R W




LivRe PrEMiER. 299
gues furle papier, &il fuffift de lesdefigner paf. quelques vler de
lettres, chafcune par voefeule. Comme pouradlouﬂ:crénffres en
eomc-

Jlaligne B DaGH,ie nomme I'vne s & l'autré b,8zefcris 1,
a-+b; Bt a--b,pour fouftraire  d’ a; Et a b,pour les mul-

trphcx Pvoe parTautre; Et 2, ponr diuifer o parﬁ Ft a a,

ou a, pour multiplieras par foy mefme; Eta pour le
multlpher encore vne fois par e, &amﬁ a lmﬁm s Bt

il

Vg b pour titer Ia racine quarree da —l— 5 Et

V Ca--ba bb, pourtirer la racine cublque d aeb
-+ abb, & ainfides autres. -

Ouilefta remarquer que par Py femblables
ie ne congoy ordinairement que des lignes toutes fim-
ples, encore que pour me {eruir des noms vfités enl’Al-
gebre, ieles nomme desquarrés on descubes, &c.
Tleftaufly a remarquer que-toutes les partiesd'vne
mefme ligtie,fe doiuentordinairement exprimer parau-
tant de dimenfionsI'vne quci’autre lorfque l’vnite’ n'efk

point déterminée enla queﬁxon comme icy & en con-

tientautant qu 2 b4 ou & dont fe compoﬁ: la hgne quc ,

i'ay nommée VC. g b+ a bb: mais que ce n'eft
pas de mefime lorfque I'vnité eft determinée , a caufe’
qu'elle peuteftre foufentendue par tout ouilya tropou |
trop peude dimenfions : comme ¢'il fant tirer la racine  +
cubique de aabb--b , il faut penfer que la quantité
“aabbeft diunifée vae fois par I'vnite, & que l'autre quan-
tité b et multiplide deux fois par la mefme,
. Ppa2 : Au




300 I.A4 GEOMETRIE.

A refte affin de ne pas manquer a fe fouuenir des
nomsde ces lignes, il en faut toufiours faire vn regiftre
feparé , 3 mefure qu'on les pofe ouquon leschange,
efcrivant par exemple. :

. AB 2z, ceft adire,A Befgal 2 1.
GH>a '
BD 2 &, &c. -
commée Ainfivoulant refoudre quelque problefme, on doit d’a-
ﬁii“:;x"e' bord le confiderer comme defia fait, & donner des noms
Equatios a toutes les lignes, quifemblent neceffaires pour le con-
Wi graire, aufly bien a celles qui font inconnués , quaux

uent are-
foudre les autres. Puis fans confiderer aucune difference entre ces

Eif;" = lignes connués, & inconnués , on doit par courir Ja diffi-
culté,felon l'ordre qui monftre le plus naturellement
de tous en qu'elle forte elles dependent mutuellement
les vnes des autres, iufques a ce qu'on ait trouué moyen

d’exprimet vne mefme quantit¢en deux fagons: ce qui

{fe nomme vne Equation; car les termes. de Pvne de ces

deux fagons font efgaux aceux de Lautre. Et on doit
trouuer autant de telles Equations,qu’ona {uppof€ de li-
gnes, qui eftoienrinconpués. Qubien silnes’en trouue
pas tant, & que nonobftant onn’'omette riende ce qui eft
defiréen la queftion,celatefmoigne quellen’eft pasen-
tierement determinde: Et lors on peut prendre a difcre--
tion.des lignes connués, pour toutes lesinconnués auf=
qu'elles ne correfpond aucune Equation. Aprés celas'il
enrefte encore plufieurs , il fe fautferuir par ordrede
chafcune des Equations quireftentaufly , foiten lacon-
fiderant toute feule;foit en la,comparant auec lesautres,
pour espliquer chafcunede ceslignesinconnués; & faire:
ainfi

2

(3
i

il
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LivRE PREMIER. B
ainfi en les demeflant , qu’il n'en demeure qu'vne feule,
efgale a quelque autre, quifoit connué , oubien dont le
quarré, oule cube, oule quarréde quarré, oule furfoli-
de, oule quarré'de cube, &c. foit efgal a ce, qui fe pro-
duift par I'addition, ou fouftraction de deux ou plufienrs-
autres quantités , dont'vne {oit connué:, & les autres-
foient compofées de quelques moyennes proportions
nelles entre I'vnit€, & ce quarré, ou cube , ou quarré de:
quarrc, &c. multiplices par d’autres connués. Ce que r'e--

Acris en cete forte. :

2 2 b. on
{ao--a g -+bb on
{::o “+a 3 +bhz- Cor O

{430 a { --,,c.’zg-l- 4. &,

C'eftadire, g, que ieprens pour la quantit¢ inconnue,.
oft efgaléab, oule quarré de z eft efgal au quarré. de &
moins ¢ multipli¢ par z: ou le cube de zeft efgala o
multipli¢ par le quarre de g plus le quarre’de b multiplie-
par 3 moins lecubede ¢. &ainfidesautres.. ..

Et on peut:toufiours reduire ainfi toutes les quantités
inconnués avne feule; lorfque le Problefme fe peut con-
ftruire par descercles-& des lignes droites, ou aufly par
des fections coniques,ou mefme par quelque autreligne
qui ne foit que d'vo-ou deux degrés plus compofée: Mais-
ie ne m'arefte point a-expliquer cecy plus en detail, a-:
canfe queie vous ofterois le plaifir de I'apprendre de-

_ yous mefine; & l'vtilité de cultivervoftre efprit en vous-

y exerceant, qui eft a mon auis la principale,qu’onpuifle:
Pp 3 tiret”




 z02 La GEOMETRIE,
tirer de-cete {cience. - Aufly que ie n'y remarque fien de
fi difficile, que ceux quiferont vo peu ver{és en la- Geo-
metrie commune, & enl Al&ebre & qui prendront gar-
deatoutce quieft ence traitd,ne puiffent trouver. ¢
C’eft pourquoy ie me contenteray icy de vous auer-
tir, que’pourvit qu'en demeflant ces Equations on ne
manque point a {eferuir de toutesles diuifions, qui fe-
ront poflibles ; ‘on aura infalliblement les plus fimples
termes,aufquels la queftion puiffe eftre reduite.

Quels - Erque fielle peut eftre refolue par la Geometric ordi-

. problel- naire, c’eft a dire, en ne fe feruant que de lignes droites

| mes plans o circulaires tracées fur voefuperficieplate, lorfque la

| derniere Equationaura efté entierement démeflée,iln’y
refteratout auplus qu'vn quarréinconnu, efgal a ce qui i
{e produift de I'Addition,, ou fouftraction de faracine ,
multiplice par quelque quantité connue , & de quelque 3
autre quantitc aufly connue.

Com-  Etlors ceteracine, ouhgnemconnuc {e trouue ayfc-

ment ils
fo refol. ment. ‘Car fi{'ay par exemple
uent. - 2 5 v {
e, ‘ 30 az+bb
-“"‘ 2

gle N L M, dont le co-
‘“ft¢L M eft efgal 2 bra-
cine quarrée de la quan- |
tité connue bb, 8 lau- |
=, treLNeft 4, lamoi-
ti¢ de l'autre quantitd
connue, qui eftoit: multlphce par 3 queie fuppofe eftre la
L goe inconnue. puxs prolongeant MN labaze de ce tln-
angie,

. - -!

o AN 1 -~ defais le triangle re¢tan- i
i

|
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angle, iufquesa O, en fortequ’'N O foitefgalea N L,
latoute OM eft z laligne cherchée. Et elle s’exprime
¢n cete forte ot ;

2038+ E—;m. ;
Quefiiayyy oo -- ay -+ bb, &c.quy foit laquantité

- quilfauttrouuer , iefais le mefme triangle rectangle
NL M, &defabaze MNi'ofte N Pefgalea NL, &le
refte P M eft y la racine cherchde. De fagon que iay

y0-a —}--V—}aa —+bb. Ettout de mefme fii'a~

v 4 2 2 ; 2 4 £
Wois ¥ 0 -« ax =+~ b, P M {eroit x. & 1aurots

0 Volat+ v iaa" bb: & ainfi des autres.
‘ : Enfinfii’ay

N 20 ag b
\ ie fais NLefgaleatas, &LM
efgale 2 b come deuat, puis,au lieu
deioindreles poins M N , ie tire
M QR parallelealL N, & ducen-
tre N parL ayant defcrit vn cer-
cle qui la couppe. aux poins Q &
‘o s R, la ligne cherchee 3 et M Q
oubic M R, carencecaselle s’ex-
prime en deux fagons,afgauoir g 0 32 =+ 7/ - i-m»
&z opa-- 1 gaa-bb. |
Etfile cercle, quiayant fon centre au point N, pafie-
par le point L, ne couppe ny ne touche la lignedroite
M QR, il n'yaaucune racine enl’Equation, de facon
qu’on peut affurer que’ la conftruction du problefme
propofé eft impoflible. | e
11

q'.

E
:
i
|
:
"
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affin que
chafeun  conica | que ufque ad Euclidis tempora premonfirata

304 A ‘LA GEOMETRIE,
~ Aurefte ces mefines racines fe peuuent trouuer par

yne infinité d’autres moyens , & i'ay feulement voulu

‘mettre ceux cy, comme fort fimples, affin de faire voir

qu‘on peut conftruire tous les Problefmes de laGeome-

trie ordinaire, fansfaire autre chofe que le peu qui eft
comprisdans les quatre figures quei‘ay expliquées.  Ce
queie necroy pas que lesanciens ayent remarqué. car
autrement ilsn’euflent pas pris la peine d’en efcrire tant
degros liures, ou le feul ordre de leurs propofitions nous
fait connoiftre qu’ils n’ont point eu lavraye methode
pourles trouuer toutes,mais qu'ils ont feulement ramaf-
{¢celles qu'ilsont rencontrees.

Exemple Et on le peut voir aufly fort clairement de ce que Pap-

riré. de . i s
pus amis aucommencement de fon {eptiefme liure, ou

aprés s'eftre areft¢ quelque tems a denombrer tout ce
quiauoit efté efcriten Geometrie par ceux qui 'auoient
precedé, il patle enfin d'vne queftion , qu’ilditque ny
Euclide, ny Apollonius, ny aucun autre n"auoient fceu
entierement refoudre. & voycy fes mots.

e e Quem autem dicit { Apollonius) in tertio libro locum ad

plutoft la

werfion la- ETEEy &5 quatuor lineas ab Euclide perfeitum noneffe , neque
tineque le 1 [ perficere poterat , neque aliquis aliust [(ed neque pau-
texie grec ~ e ? q L q. " q

lulum quid addereits, que Euclides [cripfit,per ea tantum

Pentende

plus ayfe- ]Iﬂlt, &e.

e Et vo peu aprés il explique ainfi quelle eft cete que-
frion, : b H.900RES 9 4

At locus adtres, & quatuor lineas | in quo ( Apollonius)

magnifice feiaélat, & oftentat,nulla habita gratiaei , qui

praus feripflerat , eft hujufmodi. St pofitione datas tribus

reétss

R S o -
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edtes lineis abuno ool puiitlo; adtres linensin datis an<
: gulu' réte linew ducantior ;& date fit: proportio reitanguls:

~ contenti duabus dullis ad quadmtum religque s punttum cons'
. tin gzt pofitione datum folidum locum , hoc eft unam ex: tribus
conteis ﬁfkombm‘ Et fiad quatuor reftas linens p\f)ﬁﬁme
datas in dotis mgtdzf linew ducanturs: @\fa‘&ang&k duabis
dutlis contenti ad conténtum duabus reliquis proportio data
Jit: fimiliter panttum datum coni feétionem pofitione contin=
get. Si quidemigitur ad duas tantum locus. planus q[l*en_[z':.rd
eft. Quodfiadplures quam qmmor pm;&#m continget lo=:
cos non adbuc cognitos, fed lineas tansum diélas ; quales an~
tem fint, vel quam habeant proprietatem, now confbat: earum
unam, neque primam, & que manifeftiffima videtur, compo-'
[uerunt aﬂendmtw atzlm ejfea propoﬁume.r az&tmrﬁjhrzzm
he fmtt ; AR PRINY? il
. Siab alzqao tmm&o ad pof Gtione data; reltas. lzmm‘ Lz
que ducantur refle linew in datis angulis , & datafit propar-
tio folidi parallelepipeds reitangulis quod: trthus duitss lieis
continetur ad folidam -parallelepipednm redtangulum , quod
contmetarrelzquz: duabus, & data quapiam linea, punétum.
pofitione datam lineam continget. Siautem adfex ;& data
[Jit proportio folidi tribus lineis contenti ad fqlzdum » quod
¢rtbus religuis continetur; rurfils punétum continget pofitione
- datam lineam. Quodfiad plures quam fex, non adhuc habent
dicere,an data fit proportio cumﬂ)m contents quatuor lkineis
ad id quod reliquiscontinetur, quoniom non eﬁ alzgmm’ con=
tentum pluribus quamtribus dimenfionibus. toh gos

Ouievousprie de remarquer en paffant que leferu-

~ pule, que faifoient les anciens d'vfer ‘des termes: del'A-
mhmenqme enlaGeometrie; qui ne poutoit: pndocder,w

3l Qq que




306 LA GEOMETRIE.

que de ce qu’ils ne voyoient pas affes clairement leur
rapport, caufoit beaucoup d'obfcurité, & d'embaras, en
la fagon dontils s'expliquoient. car Pappus pourfuit en

ceteforte. e
Aéquicfcunt autem his 5 qui poulo ante talia interpretati
[unt. -“neque unum aliquo patio ‘comprebenfibile fignificantes

quodhis continetur. Licebit auté per contuntlas proportiones

hat, & dicere, & demonfbrare univesfein ditlis proportioni-
bus, atque hisinbunc modum. Si ab aliquo punéto adpofi-
2ione datas reftas lineas ducantur reéle linee indatis angu-
Iis, € data fit proportio coniunéta ex ea; quam habet una du-
Sarum adunam, &S alteraadalteram,s alia adaliam,e re-
liquaad datam lineam, i fint [eptems fiverooéto, & reliqua
ad reliquam: punStum continget pofitione datas lineas, Et
fimiliter quotcumque fint impares vel pares multitudine,
cum bacy ut dixi,loco ad quatuor lineas refpandeant, nullum
Cgitur pofuerunt ita ut lineanota fit, e, e <
La queftion donc qui auoit efté commencee a refou-
dre par Euclide, & pourfuiuie par Apollonius, fans auoir
eftéacheude parperfonne , eftoit telle. Ayant trois ou
quatre ou plus grand nombre de lignes droites donnees:
par pofition; premierement on demande va point, du-.
quel onpuiffe tirerautant d’autres lignes droites, vne fur:
chafcune des donnees, qui fagent auec elles.des angles.
donnés, & que le rectangle contenu en deux de celles,.
qui feront ainfi tirées d’vn mefme point, ait la propot-
tion donnée-auec le quarré de la troifiefme, s'il n’y ena:
que trois; oubien auec le rectangle des denx autres, s'ily
enaquatre;oubien,sily ena cing,que le parallelepipede:
compol¢de trois aitla proportiondonnce auec le paral-.
| ) lelepipede:

/




Livre PREMIER. 307
{elepipede compofé des deux quireftent, & d'vne autre
ligne donnée. Qusily enafix, que le parallelepipede
cSpofédetroisaitla proportion donnée auecle paralle-
lepipede destroisautres. Ous'ilyen afept,que ce quife
- produift lorfqu'on en' multiplie quatrel'vne par l'autre,
aitlaraifon donnée auecce quife produift par la:malti-
lication des trois autres, & encore d'vne autre ligne
donnée; Ous’ily enahuit, que le produit de la multi-
plication de quatreait Ia proportion donnée auec le pro=
duit des quatre autres.- Evainfi cete queftion fe peur
eftendre a tout autre nombre de lignes: Puis a caufe qu'il
ya toufiours vne infinit¢de diuers poins qui peunent fa-
tisfaireace qui eft icy demand¢, il 'eft auffy requis de
connoiftre, 8 de tracer la ligne,dans laquelle ils dojuént
tous fe trouver. & Pappus dit-que lorfqu'il n’y a que
trois ou quatre lignes droites donndes, c’eft en vie des
trois fections coniques. mais il n’entreprend point de la
determiner , nyde la defcrire. non plus que d'expli-
quer celles ou tous ces poins {e doiuent trouer, lorfque
la queftion eft propofée envn plus grand nombre de li-
gnes. Seulement il aioufte \gue-les anciens en auoient
imagin€ vne qu'ilsmonftroient yeftre vtile -, - mais qui
fembloit la plus manifefte, 8 quin’eftoit pas toutefois fa
premiere. Ce qui m'a donn€ occafion d’effayer fi par la
methode dontie me fers on peut aller aufly loin quils
ontefte. : 19 LU Zegited
- BEtpremierementi’ay connu quecete queﬂ:idn n'eftant Refponfe
propofée qu’en trois; ou quatre,ou cinqlignes , on peut ?11:,;1“3;
toufiours trouuerles poins cherchds par la Geometrie Pappus.
fimple; c’eft adire enne fe feruane qﬁe dela'reigle & du

Qq 2 compas,
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compas, ny ne faifant autre chofe, que ce qui d defiaefté
dit; exceptéfeulement lorfquil y acinglignes données,

fi elles fonttoutes paralleles. Anquelcas, comme aufly

lorfquela queftion eft propofce en fix,ou7, ous, ou g '
lignes | onpent toufiours trouuer les poins cherchés par
la Geometrie des folides ; c’eft a dire eny employant

quelqu’vne destrois feGtions coniques. Excepte feule-

ment lorfqu’ily aneuflignes donnees, fi elles font toutes

paralleles. ;Auquel cas derechef, & encore en 10,11,12,

ou 13 lignes on peut trouuer les poins cherchés par le

moyend’vne ligne courbe qui foit d’vndegré plus com-

pofée que les fections coniques. Excepte entreize fiel-

ies font toutes paralleles, auquel cas, 8 en quatorze, 1y,

16, & 17il yfaudra employer vne ligne courbe encore
d’'vn degre plus compofée que la precedente. & ainfi
alinfini. E

Puis iay trouucaufly, que lorfqu’il nyaquetrois ou

quatre lignes.donnees, les poinscherchés fe rencontrent
tous , nonfenlement en I'vnedes trois {fections coni-

ques , mais quelquefois aufly en la circonference d'vix
cercle, on en vneligne droite. Et que lorfqu’il y ena
cing; ou fix, oufept, ou huit , tous ces poins fe rencon-

trent en quelque vne deslignes, qui fontd’vn degré plus

compofdes que les fections coniques , & ileft impofiible
d’enimagineraucune qui ne foit vtile a cete queflion;
mais ils peuuent aufly derecheffe rencontrer envne fe-

&ion conique, ou en vacercle, ou envne ligne droite.

Et s"i.lyen aneuf, ou 30,0011, 0U T2, ces poins fe ren-

contrent en vne ligne, quine peut eftre que d'vndegré
plus compofée que les precedentes ; mais toutes celles

qui
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‘quifontd’vndegrépluscompofees'y peuuent feruir, &

ainfi al'infini.

Au reftela premiere, &la plus fimple de toutes aprds
les fections coniques , eft celle qu'on peut defcrire par
l'interfection d'vne Parabole, & d’vne ligne droite, enla
fagon qui feratantoft expliquée. Enforte que ie penfe
auoir entierement fatisfait a ceque Pappus nous dit anoir
eft¢ cherchéen cecy parles anciens. &ietafcheray d’en
mettre lademonftration en peu de mots.car il m’ennuie
defiad’en tantefcrire,

7 | :

Soient A B, A D, EF, G H, &c. plufieurs lignes don-
nees par pofition, & qu'ilfaille trouuer v point, comme:
C, duquel ayant tir¢' d"autres lignes droites fur les don--
nées,comme CB,C D, CF, &CH, en forte que les
anglesCB'A,C DA, CFE, CH G, &c. foient donnés,

Qq 3 &
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& que c¢ quieft produit par la-multiplication d’vne pars -
tie de ces lignes, foit efgal a ce qui eft produitparlamul-
tiplication des autres, oubien qu'ils ayent quelque autre
proportion donnée, car cela ne rend point la-queftion
plus difficile. - 5 5] oq i a)radm
Commé + Premierementie fuppofe lachefe comme defiafaite,
: ;géfizs &pour me demeflerde la cofufion de toutes ces;lignes,
rermes  je confidere I'vie des données , & I'vue de celles qu'il
pout Y. faut trouver, parexemple A B, 8 C B; comme lesprin-
quation  cipales, & aufquelles ic tafche de rapporter ainfi toutes
en cet . Sy
exemple. lesautres: Que le fegment de laligne A B, qui eftentre
- les poins A & B, foit nommé x. & que BC foit nommé
. & que toutes les autres lignes données {oient prolon-
gdes, infques a ce qu’elles conppent ces deux, aufly pro-
longées s'il eft befoin, & fi elles ne leur font point paral-
leles. comme vous voyesicy qu'elles couppentla ligne
A Bauxpoins A, E, G, & BC auxpoinsR,S,T. Puisa
caufeque touslesanglesdutriangle AR B font donnes,
la proportion,qui eft entre les coftés A B, & BR, eft aul-

fy donnée, & ie lapofe commede 324, defagonqu’ A B
eftant x, R Bfera 1’—:’ & latouteCR feray -+ b—:’ i caufe
que le point Btombe entre C & R; carfiR tomboit en-
tre C & B,C R feroit y -~ 6—55 & fi Ctomboitentre B &R,

.

CR feroit’-- y -+~ ﬁ; Tout de mefme les trois angles
dutriangle DR Cfontdonnes, & par confequent aufly
la proportion qui eft entre les coftés CR, & CD , queie
pofe commede 32 ¢: de fagon que C Reftant y -~ 6—5’

s €D
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€Dfera”? 4+ L—:—f Aprés cela pourceque les lignes AB;
A D, & E F font données par pofition, ladiftance qui eft
- entrelespoins A & E eft auflydonnée, & fi onlanom-
me K, onaura E Befgala 4+ x; mais ce feroit £ -- x, fi
le point B tomboit entre E & A ;& -- K-+-%,fi E tomboit
entre A & B. Et pourceque lesangles du triangle ES B
font tous donnés, la proportionde BE a BS eft aufly
donnde, & ie la pofe comme 324 , fibienque BS eft
dk'”x , &latoute CS eft zm
z—’——i’-’—-——- file pomt S tomboit entre B & C;&ce feroxt
- zy & dk g A%

5 Inais ce feroxt

,fi Ctomboit entre B & Si De plus les
trois anglcs du triangle F S C font donnes, & en fuite 1a-

Pro--
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proportionde CSaCF, qui foitcomme dezae, &la
exy Rdek dex ‘ '

toute CFfera —— .. En mefme fagon A G
que ie nomme /eft donnée, &BGeft /-- x', & acanfe
dutriangle BG T laproportion de BG a B'T eft aufly
donnée, quifoit comme de g a f. &B T fera &'{fx,&
CTx Q-ig——-ﬁ Puisderechef la proportionde TCa
CHeftdonnée , acaufedutriangle T CH, & lapofant

: Kgxykfel--fox
commede 32 g;onauraCH 0 - & ]fz-fg-—f—g—- :

Et ainfi vous voyes, quentel nombre de lignes don-
néespar pofition qu’on puiffe auoir, toutes les lignes ti-
rées deffus du point C aangles donnés fuivant la teneur
de la queftion , fe penuent toufiours exprimer chafcune
partrois termes; dont I'vn eft compofede la quantitéin-
connue y, multiplide , ou diuifee par quelque autre,
connue; & l'autrede la quantite inqonnué r & af_uﬂ'y' 'mul-
tiplice ou diuifde par quelque antre connug ,; & le trofie(-
me d'vne quantité toute connué.  Excepté feulement fi
elles fone paralleles; onbienalaligne A B, anquel cas le
terme compofédela quantité v feranul ; oubienalali-
gne C B, auquel cas celuy qui eft compofede la quantite
gyferanul; ainfi qu'il eft trop manifefte pour queie m’are=
ftealexpliquer. Etpourlesfignes+, &--, qui {e ioi~
gnent i ces termes, ils peunent eftre changes en toutes
les fagonsimaginables. - OUQLAL Xy N

Puis vous voyésaufly , .que multipliant plufiears de
ceslignesl'vne par I'autre, les quantités x &y, quife
trouuent dans le produit, n’y peauent auoir que chafcu-
ae autantde dimenfions, quityaen delignes, alexpli-

cation
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cation defquelles elles feruent , qui ont eft¢ ainfi multi-
plices: enforte qu'ellesw’auront jamais plus de deux di-
menfions, en ce qui ne fera produit que par la:multipli-/
cation de deux lignes; ny plus detrois , encequi nefera
produit que par la multiplication detrois, & ainfial'in-
fini . : : = ;
De plus, a caufe que pour determiner le point C, | Lo
n'yaqu'vne feule condition qui foivrequife’ ;-3 fgauoirque ce
que ce qui-eft produitparla multiplication d'vi .e’ccnain:i*;:lc’}ff‘
nombré de ces lignes foit efgal, ou (cequi n'eft de rieftplan, losl-
plus malayf€) ait la proportion dorinee:, 2 ce quieft pro- g;‘iﬂt" 5
duit par fa multiplication desautres; on peut: prendre apropolt,
difcretionl’vne des deux quantitésinconnuesxouy '-&“ffl}i%:ss.c
chercher I'autre par cete Equation. enlaquelle il eft eui-
dent que lorfque la queftion n'eft point propofée en plus
de cinglignes, la quantitéx quine ferc point-a Lexpref-
 fion dela premiere peut toufioursin'y auoir-que deuxdi- -
menfions. defagonqueprenant vne quantité ‘connug
poury; ilnerefteraque x x 0 -+ou~=ax 4 ou--bb. &
ainfi on pourra trouuer la quantité x avec la reigle &le
compas, enlafagori tantoft expliquée: “Mefme prefant
{iccefliuement infinies diverfesgrandenrs pout la ligne
y, onen trounera aufly infinies pourlaligne x,8¢ainfion
auravneinfinit¢de diners poins |, - tels que celuy quieft
marqué C, par le moyen defquels on deferirala ligne
courbe demandeée. 2o
1l fe peut faire anfly, la queftion eftant propofce enfix,
ou plus grand nombre delignes; s'ily en a entre les don-
. ndes, qui foient paralleles 2 BA, ou BC, quel'vne des
deux quantités x ou y n‘ait que deux dimenfions en
Rr - I'Equa-
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I’Equation, & ainfi qu'on puiffe trouuver le point C auec:
lareigle 8 le compas. Mais au contraire fi elles font tou-
tes paralleles , encore quelaqueftion ne foit propofée
qu'encinglignes, ce point C ne pourra ainfi- eftre trou-
ué, a caufe que la quantité x ne fe trouvant point en tou-
te'Equation, il ne fera pluspermisde prendre vne quan-
tit¢ connué pourcelle qui eft nommeey , mais ce fera
elle qu'ilfaudrachercher. Et pource quelle auratrois di=
menfions; on ne lapourra trouner qu'en tirant la racine
d'vie Equation cubique. cequi ne fe peut generalement:
faire fans qu’on y employe pour le moins vne fe@ion co-
nique. Etencorequily ait infques a nenflignes don-'
nées,pourviiqu’elles ne foient point toutes paralleles, on
peut toufiours faite que I'Equation ne monte que iufques
au quarréde quarré. aumoyen dequoy on la peut aufly
toufiours refoudre parles fections coniques, enlafagon |
quei’expliqueray cydpres. . Etencore.qu'il yenhit iuf:
ques atreize ; onpeut roufiours faire-qu'elle ne'monte
que infquesau quarré de cube. en fuite de'quoy on la
peutrefoudre parle moyen d'vae ligne , “qui n'eft que
d'vn degréplus compofée que les fections| coniques; en
lafagon quei'expliquerayaufly cyaprés. » Et cecy eftla
premiere partie de cequei‘auois icy a demonftrer; mais
auantque ie pafle ala feconde iteft befoin que ie die
quelque chofe en general de la:nature. des lignescour
bes.. ' 1ok
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